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Aufgabe 1 (8 Punkte).
In der Sprache L = {E}, welche aus einem 2-stelligem Relationzeichen E besteht, sei K die

Klasse der endlich erzeugten L-Strukturen A derart, dass EA eine Äquivalenzrelation so ist, dass
jede EA-Klasse höchstens 2 Elementen besitzt.

a) Zeige, dass K eine Fräıssé Klasse bildet.

b) Gib eine Axiomatisierung der Theorie T des Fräıssé Limes M an.

c) Ist T total transzendent?

d) Wie viele nicht-isolierte Typen gibt es in SM1 (M)?

Aufgabe 2 (4 Punkte).
Zeige, dass jede schmale vollständige abzählbare Theorie ein Primmodell besitzt.

Hinweis: Wann genau besitzt eine vollständige abzählbare Theorie ein Primmodell?

Aufgabe 3 (3 Punkte).
Eine endliche Färbung der natürlichen Zahlen ist eine Zerlegung N =

⋃n
i=1Ci in disjunkte

Teilmengen (oder Farben) Ci. Zeige, dass es für jede endliche Färbung der natürlichen Zahlen ein
monochromatisches Tripel der Form {x, y, x+ y} gibt.

Hinweis: Wir färben alle 2-elementige Teilmengen von N mit n Farben so, dass {a, b} die Farbe i
besitzt, falls |a− b| in Ci liegt.

Aufgabe 4 (5 Punkte).
Sei M eine L-Struktur, sowie B eine Teilmenge von M und (an)n∈N eine über B unuterscheid-

bare Folge in M .

a) Wir nehmen zuerst an, dass es eine L-Formel φ[x1, . . . , xn, ȳ] und ein Tupel b̄ aus B derart gibt,
dass M |= φ[a1, . . . , an, b̄] und die definierbare Menge φ[a1, . . . , an−1,M, b̄] endlich ist. Zeige,
dass die Folge konstant ist.

Im Folgenden sei B = ∅, also die Folge (an)n∈N ununterscheidbar über ∅. Sei nun c̄ = (c1, . . . , cm)
ein Tupel aus M .

b) FallsM |= DLO, zeige, dass es ein N0 aus N so gibt, dass die Teilfolge (an)n≥N0 ununterscheidbar
über c1, . . . , cm ist.

c) Wir nehmen nun an, dassM ein Zufallsgraph ist. Gib eine Wahl einer über ∅ ununterscheidbaren
Folge (an)n∈N sowie eines Elementes c derart an, dass die Behauptung aus Teil b) falsch ist.

Die Übungsblätter können zu zweit eingereicht werden. Abgabe der Übungsblätter
im Fach 3.33 im Keller des mathematischen Instituts.


